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1.
. , $\mathrm{H}$- . H-
Hadamard Ostrowski [6] . Ostrowski H-
Minl\mbox{\boldmath $\omega$}wski [5] . H-
. , Ostrowski , $\mathrm{Z}$- M-
, H- . Minkowski , Hadamard .
M- , $\mathrm{H}$ - , –
. 1976 , Varga [7] Jacobi overrelaxation , SOR H-
, , Berman and Plemmons [21 M-
. , $\mathrm{H}$- . ,
Ostrowski (Satz II [5]).
1 $\mathrm{c}\mathfrak{B}=_{\mathfrak{c}}\ovalbox{\tt\small REJECT}^{+}=\hat{\mathrm{a}}$ .
, $X$ H- , ($\ovalbox{\tt\small REJECT}^{+}$ – (GSDD 2) , H-
GSDD . . $A=(a_{ij})$ $n$
. $M(A)=((-1)1-\delta;j|a_{i}j|)$ ( $\delta_{ij}$ : Kronecker $\delta$ ) $A$ , $M(A)$
$\mathrm{Z}$- ( ) .
2 $A$ H- , $M(A)$ , , $M(A)\mathrm{x}\geq 0\Rightarrow \mathrm{x}\geq 0$ .
Z- L- ( \sim ) , $\mathrm{M}$- . $A$ H- ,
, M- . ,
,
3 $A$ H- , $M(A)$ $M(A)^{-1}\geq \mathrm{O}$ .
, $\mathrm{H}$- ,
, 1 . $A$
1iwasaki@ s.ous.ac.jp
2 Axelsson [1] . Berman and Plemmons [2] SGDD . – $(\mathrm{S}$
GDD) , – (GSDD) . , GSDD
.
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(simplex cone) VA, $I$ ,
4 $A$ : $\mathrm{H}$- $\Leftrightarrow \mathrm{V}I\subset \mathrm{V}M(A)$ .
1 . , GSDD
.
5 $A$ GSDD , $M(A)_{\mathrm{X}}>0$ $\mathrm{x}$ .
, [4] .
6 $A\in$ $+\Leftrightarrow(\mathrm{V}I)^{\mathrm{o}}\cap(\mathrm{v}A)^{\mathrm{O}}\neq\emptyset\Leftrightarrow 1\in \mathrm{V}M(A)\Leftrightarrow M(A)^{*}\succ \mathrm{O}\Leftrightarrow\tau(M(A))>0$.
$A$ GSDD , $(\mathrm{V}I\mathrm{I}^{\mathrm{o}}, (\mathrm{v}A)^{\mathrm{o}}$
. , , 1 1 .
$M(A)^{*}$ $\tau(M(A))$ [4] . ,
7 $n\leq 3$ , $A$ H- $|M(A)|>0$ .
$n\geq 4$ , .
, H- , H-
. , H- .
8 $\mathrm{H}$- $n$ .
. , $\mathrm{H}$ - , $n$
$A$ . , $A\in \mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{C})$ . $\forall A,$ $B\in \mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{C})$ , $\sim$
$A\sim B\Leftrightarrow \mathrm{d}\mathrm{e}\mathrm{f}|a_{ij}|=|b_{ij}|(i,j\in N)$ $\Leftrightarrow M(A)=M(B)$ . , . $N=\{1,2,\cdots,n\}$ .
$\sim$ . $\mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{C})$ $\mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{c}/)\sim$ . $A$
, $A=C-R=CC(I-c^{-1}R_{C})(C\in \mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{c}_{))}$ , $H_{A}=C^{-1}R_{C}$ $A$ .
[3] .
9 $A\in X\Leftrightarrow\emptyset\neq \mathrm{R}(M(A))\subset$ R $(M(\mathcal{A}))\subset$ v $(M(A))$ .
, Jacobi , $C=\mathrm{d}\mathrm{i}\mathrm{a}\mathrm{g}(A)$ , $H_{A}$ Jacobi $J_{1}(A)$ .
9 , ..
10 $A\in X\Leftrightarrow\rho(J_{1}(M(A)))<1$ .
$\rho(J_{1}(A))\leq p(J1(M(A)))$ ,
11 $A\in X$ , $M(B)=M(A)\Rightarrow\rho(J_{1}(B))<1$ .
97
, $B$ Jacobi . – [3] , $B$
Jacobi , $p(J_{1}(B))<1$ .
$M(A)$ , $\mathrm{H}$- $A$ $a_{ii}$ $a_{ii}\neq 0$ $(i\in N)$ .
$\mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{C})^{*}$ , $\mathrm{L}$- , $\mathrm{G}\mathrm{L}(n;\mathrm{c})/*\sim$
. 11 Jacobi $\langle$ , $-$
(equimodular set) Jacobi
. , $A=M(A),$ $a_{ii}>0(i\in N)$ . , M
$\mathrm{L}$- , $\mathrm{H}$- $A$ M- . $D_{A}=\mathrm{d}\mathrm{i}\mathrm{a}\mathrm{g}(A)$ , $D_{A}^{-1}A$ M-
$D_{A}^{-1}A$ $A$ , $A$ $A=I-H$ , diag$(H)=0$ , $H\geq \mathrm{O}$ .
, 8
12 $H\geq \mathrm{O}(\mathrm{d}\mathrm{i}\mathrm{a}\mathrm{g}(H)=0)$ $\rho(H)<1$ $H$ .
. , $H$ ,
.
2. 3
, 2 , 3 $A$
$A\mathrm{x}=\mathrm{b}$ . , .





, $a_{i}\geq 0,$ $b_{i}\geq 0,$ $a_{i}b_{i}=c^{2}(i\in N),$ $c\geq 0$ . $c=0$ , $\rho(H)=0$ , $\rho(H)<1$
. , $c>0$ . $H$ $n$ ,
$\Psi_{n}(\lambda)$ ,
13 $\Psi_{n}(\lambda)=x\Psi(n^{-}1\lambda)-c^{2}\Psi_{n-}(2)\lambda$
, $c>0$ , $\lambda\neq 2c$ , $D=\lambda^{2}-4c^{2}(\neq 0)$ ,
$\Psi_{n}(\lambda)=\frac{1}{\sqrt{D}}\{(\frac{\lambda+\sqrt{D}}{2})^{n}+1-(\frac{\lambda-\sqrt{D}}{2}1^{n+\iota}$
$,.\backslash$ ’
$\sqrt D$ [( 2 ) ( 2 ) $\rfloor$
$\Psi_{n}(\lambda)=0$ n , $i$ ,
$\lambda=\frac{1+e^{ik\omega}}{e^{ik\omega/2}}c=(^{ik/k/2}e\omega 2+e^{-i})\omega C=2C\cos\frac{k\pi}{n+1}$ $(k=1,2,\cdots,n,$ $\omega=\frac{2\pi}{n+1})$ (1)














$c= \frac{1}{2}$ $\lambda=\cos\frac{k\pi}{n+1}$ $(k=1,2,\cdots,n)$
’ $\rho(H)=\cos\frac{\pi}{n+1}$
[2] . ,
$a,b\geq 0$ , $\frac{a+b}{2}\geq\sqrt{ab}$ , , $|1+e^{i\omega}|<2$ ,
15 $a_{i}\geq 0,$ $b_{i}\geq 0(i\in N)$ , $a_{i}+b_{i}\leq 1(i\in N)\Rightarrow p(H)<1$ . $a_{i}=b_{i}=c(i\in N)$
, $0 \leq c\leq\frac{1}{2}\Rightarrow\rho(H)<1$ .
$a_{i}=b_{i}=c= \frac{1}{2}$ $\rho(H)<1$ , $A$ – , $\hslash$
, $A=$ . , . ,
, H-
. 14 H- , . $n=3$ , $A$
H- $0 \leq c<\frac{1}{\sqrt{2}}$ , $c= \frac{2}{3}(\frac{1}{2}<\frac{2}{3}<\frac{1}{\sqrt{2}})$ ,
H- A $=$ . , H- ,
.
3. 11
, 11 . $A$ .
$\rho(J_{1}(M(A)))<1$ $\rho(J_{1}(A))<1$ , . , $A$ Jacobi
, $M(A)$ .
, $\rho(J_{1}(A))=\rho(J_{1}(M(A)))$ , , 11 .
1) $A\in \mathrm{c}V_{2}(\mathrm{c})$ . $A$ 2 . $H=(a,b\in \mathrm{c})$ ,






$b_{n- 1})\mathrm{O}0$ $(a_{i}b_{i}=c(2i\in N), a_{ii}, b, c\in \mathrm{C})$ (1)
99
, $p(J_{1}(A))=\rho(J_{1}(M(A)))=|1+e^{i\omega}||_{C}|\text{ }$ .
, . 1) , 2) ,
, 3 , 5 . $H$
$H=(a, b\in \mathrm{C}, b\neq 0)$ . $H$ $\lambda=-b,$ $\frac{1}{2}(b\pm\sqrt{b^{2}+8a^{2}})$ ,















$tarrow kr\mathrm{I},$ $\#\mathrm{f}\backslash X$ $\langle$ , $a=–^{1}2$ . ,
$H=(– \frac{1}{2,i}\frac{0}{\sqrt{2}}$ $- \frac{1}{2}-\frac{1}{2}0$
$- \frac{i}{0\frac{\sqrt{2}1}{2}}$)$-$ $\text{ }\gamma_{\zeta}‘ \text{ }$ , $A=(_{i^{\sqrt{2}}}^{2}1$ $211$ $i\sqrt{2}21)$ 11 .
16
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